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11.1. Найдите все тройки натуральных чисел (𝑚,𝑛, 𝑘) такие, что су-
ществует бесконечная последовательность 𝑎1, 𝑎2, . . . целых чисел, удовле-
творяющая для каждого 𝑖 ⩾ 1 равенству

𝑚𝑎𝑖+1 − 𝑛𝑎𝑖 = 𝑘.

11.2. Определите, для каких пар натуральных чисел (𝑚,𝑛) можно за-
мостить таблицу, состоящую из 𝑚 строк и 𝑛 столбцов, фигурками ,
(фигурки можно поворачивать и переворачивать) так, чтобы во всех стро-
ках было поровну крестиков.

11.3. Точка 𝑀 – середина стороны 𝐵𝐶 треугольника 𝐴𝐵𝐶. Внутри
треугольника 𝐴𝐵𝐶 отмечена точка 𝐷 такая, что ∠𝐵𝐴𝐷 = ∠𝐶𝐴𝑀 . Луч ℓ,
проходящий через точку 𝐷 параллельно прямой 𝐴𝐵, пересекает отрезок
𝐴𝐶 в точке 𝐸 и описанную окружность треугольника 𝐴𝐵𝐶 в точке 𝐹 .

Докажите, что 𝐷𝐸 > 𝐸𝐹 .

11.4. Многочлены 𝑝(𝑥) и 𝑞(𝑥) степени 𝑛 не имеют общих действитель-
ных корней. Для каждого натурального числа 𝑛 определите, какое коли-
чество различных действительных решений может иметь уравнение

𝑝(𝑥)𝑞(1/𝑥) = 𝑝(1/𝑥)𝑞(𝑥).

11 класс. Тур 1. Вариант 2.


