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9.1. Íàéäèòå âñå òðîéêè (x, y, z) ïîëîæèòåëüíûõ äåéñòâèòåëüíûõ ÷è-

ñåë, óäîâëåòâîðÿþùèõ ñèñòåìå óðàâíåíèé
2x2 + y3 = 3,

3y2 + z3 = 4,

4z2 + x3 = 5.

9.2. Äàíî ìíîæåñòâî X = {x1, x2, . . . , xn}, ñîñòîÿùåå èç n íàòóðàëü-

íûõ ÷èñåë. Èçâåñòíî, ÷òî íàèáîëüøèé îáùèé äåëèòåëü ëþáûõ ÷åòûð¼õ

ðàçëè÷íûõ ýëåìåíòîâ ìíîæåñòâà X ðàâåí 1. Äëÿ êàæäîãî ÷èñëà xi âû-
÷èñëèëè êîëè÷åñòâî mi ýëåìåíòîâ ìíîæåñòâà X, êîòîðûå äåëÿòñÿ íà xi.

Äëÿ êàæäîãî íàòóðàëüíîãî ÷èñëà n ⩾ 4 íàéäèòå íàèáîëüøåå âîçìîæ-

íîå çíà÷åíèå ñóììû m1 +m2 + . . .+mn.

9.3. Íà ñòîðîíå AC òðåóãîëüíèêà ABC îòìåòèëè ïðîèçâîëüíóþ òî÷-

êó D. Ñåðåäèííûé ïåðïåíäèêóëÿð îòðåçêà BD ïåðåñåêàåò îïèñàííóþ

îêðóæíîñòü Ω òðåóãîëüíèêà ABC â òî÷êàõ P è Q, à òî÷êà E ëåæèò íà

äóãå AC îêðóæíîñòè Ω òàê, ÷òî ∠ABD = ∠CBE.

Äîêàæèòå, ÷òî òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ âûñîò òðåóãîëüíèêà PQE ëåæèò íà

ïðÿìîé AC.

9.4. Â íåêîòîðîé êîìïàíèè, ñîñòîÿùåé èç n ÷åëîâåê, ó ëþáûõ äâóõ

÷åëîâåê åñòü íå áîëüøå ÷åì k ⩾ 2 îáùèõ çíàêîìûõ. Ãðóïïó, ñîñòîÿùóþ

èç íåñêîëüêèõ ëþäåé èç ýòîé êîìïàíèè, íàçîâ¼ì íåîáùèòåëüíîé, åñëè ó

êàæäîãî å¼ ó÷àñòíèêà åñòü íå áîëåå 1 çíàêîìîãî â ýòîé ãðóïïå.

Äîêàæèòå, ÷òî ñóùåñòâóåò íåîáùèòåëüíàÿ ïîäãðóïïà, êîëè÷åñòâî ÷å-

ëîâåê â êîòîðîé íå ìåíüøå ÷åì
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