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8.5. Ïîëèíà çàïèñàëà íà ïåðâîé ñòðàíèöå òåòðàäêè n ðàçëè÷íûõ íà-

òóðàëüíûõ ÷èñåë. Íà âòîðîé ñòðàíèöå îíà çàïèñàëà âñå ïîïàðíûå ñóììû

÷èñåë ñ ïåðâîé ñòðàíèöû, à íà òðåòüåé � ìîäóëè âñåõ ïîïàðíûõ ðàçíîñòåé

÷èñåë ñî âòîðîé ñòðàíèöû. Ïîñëå ýòîãî îíà ïðîäîëæèëà ïîâòîðÿòü òàêèå

îïåðàöèè, ò. å. íà ñòð. 2k îíà çàïèñûâàëà âñåâîçìîæíûå ïîïàðíûå ñóììû

÷èñåë ñî ñòð. 2k− 1, à íà ñòð. 2k+ 1 � ìîäóëè ïîïàðíûõ ðàçíîñòåé ÷èñåë

ñî ñòð. 2k. Â íåêîòîðûé ìîìåíò Ïîëèíà çàìåòèëà, ÷òî ñóùåñòâóåò òàêîå

÷èñëî M , ÷òî, êàê áû äîëãî îíà íè ïðîäîëæàëà ñâîè äåéñòâèÿ, íà ëþáîé

èç ñòðàíèö ñðåäè çàïèñàííûõ íà íåé ÷èñåë íå áîëåå M ðàçëè÷íû.

Ïðè êàêîì íàèáîëüøåì n âîçìîæíà îïèñàííàÿ ñèòóàöèÿ?

8.6. Äëÿ êàæäîãî íàòóðàëüíîãî ÷èñëà x ÷åðåç S(x) îáîçíà÷èì åãî ñóì-

ìó öèôð â äåñÿòè÷íîé çàïèñè. Íàéäèòå âñå íàòóðàëüíûå ÷èñëà m, äëÿ

êàæäîãî èç êîòîðûõ ñóùåñòâóåò íàòóðàëüíîå ÷èñëî n òàêîå, ÷òî

S(n2 − 2n+ 10) = m.

8.7. Íà äèàãîíàëè AC âûïóêëîãî ÷åòûð¼õóãîëüíèêà ABCD îòìåòèëè

òî÷êè P è Q òàê, ÷òî òðåóãîëüíèêè ABD, PCD è QBC ïîäîáíû äðóã

äðóãó ñ óêàçàííûì ïîðÿäêîì ñëåäîâàíèÿ âåðøèí.

Äîêàæèòå, ÷òî AQ = PC.

8.8. Äàí ïðàâèëüíûé 100-óãîëüíèê P , ó êîòîðîãî x âåðøèí áåëûå, à

îñòàëüíûå � ÷¼ðíûå. Åñëè ñðåäè âåðøèí êàêîãî-ëèáî ïðàâèëüíîãî ìíîãî-

óãîëüíèêà, âåðøèíû êîòîðîãî íàõîäÿòñÿ â âåðøèíàõ ìíîãîóãîëüíèêà P ,

åñòü ðîâíî îäíà áåëàÿ âåðøèíà, òî ðàçðåøàåòñÿ ïåðåêðàñèòü ýòó âåðøèíó

â ÷¼ðíûé öâåò.

Íàéäèòå âñå íàòóðàëüíûå ÷èñëà x ⩽ 100 òàêèå, ÷òî íè ïðè êàêîé íà-

÷àëüíîé ïîêðàñêå âåðøèí íå óäàñòñÿ ïåðåêðàñèòü âñå áåëûå âåðøèíû ìíî-

ãîóãîëüíèêà P â ÷¼ðíûé öâåò.
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