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11.5. Íà õîðäå AB îêðóæíîñòè ω âûáðàëè òî÷êè C è D òàêèå, ÷òî

AC = BD è òî÷êà C ëåæèò ìåæäó A è D. Íà ω îòìå÷åíû òî÷êè E è F ,
ëåæàùèå ïî ðàçíûå ñòîðîíû îò ïðÿìîé AB, òàê, ÷òî ïðÿìûå EC è FD
ïåðïåíäèêóëÿðíû AB. Áèññåêòðèñà óãëà AEB ïåðåñåêàåò ïðÿìóþ DF â

òî÷êå R.

Äîêàæèòå, ÷òî îêðóæíîñòü ñ öåíòðîì â òî÷êå F è ðàäèóñîì FR êàñà-

åòñÿ îêðóæíîñòè ω.

11.6. Ïóñòü 2 = p1 < p2 < . . . < pn < . . . � âñå ïðîñòûå ÷èñëà, óïîðÿ-
äî÷åííûå ïî âîçðàñòàíèþ.

Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ ëþáîãî íàòóðàëüíîãî n ⩾ 3 ñóùåñòâóþò õîòÿ áû

pn + n− 1 ïðîñòûõ ÷èñåë, íå ïðåâûøàþùèõ p1 · p2 · . . . · pn.

11.7. Ïîëîæèòåëüíûå äåéñòâèòåëüíûå ÷èñëà a1, a2, . . ., an óäîâëåòâî-

ðÿþò ðàâåíñòâó
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Äëÿ êàæäîãî íàòóðàëüíîãî n ⩾ 3 íàéäèòå íàèìåíüøåå âîçìîæíîå çíà-
÷åíèå ñóììû
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11.8. Òî÷å÷íûé ïðîæåêòîð èñïóñêàåò â ïðîñòðàíñòâî íåñêîëüêî ëó-

÷åé. Ðàññìîòðèì âñå îñòðûå óãëû, îáðàçîâàííûå ëó÷àìè, èñïóñêàåìûìè

ïðîæåêòîðîì. Èçâåñòíî, ÷òî, êàêîé áû èñõîäÿùèé ëó÷ íè óáðàòü, ÷èñëî

îñòðûõ óãëîâ ìåæäó îñòàâøèìèñÿ ëó÷àìè óìåíüøèòñÿ ðîâíî íà 2.

Êàêîå ìàêñèìàëüíîå ÷èñëî ëó÷åé ìîæåò èñïóñêàòü òàêîé ïðîæåêòîð?
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