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10.1. Äëÿ íåêîòîðîãî íàòóðàëüíîãî ÷èñëà n ⩾ 2 âûïèñàëè âñå äåëè-

òåëè â ïîðÿäêå âîçðàñòàíèÿ: 1 = d1 < d2 < . . . < dk = n. Îêàçàëîñü,
÷òî ðàçíîñòè d2 − d1, d3 − d2, . . . , dk − dk−1 � ýòî ÷èñëà 1, 3, . . . , 2k − 3,
ðàññòàâëåííûå â íåêîòîðîì ïîðÿäêå.

Íàéäèòå âñå n, äëÿ êîòîðûõ ýòî âîçìîæíî.

10.2. Êàêîå íàèìåíüøåå êîëè÷åñòâî âåðøèí ïðàâèëüíîãî 2024-óãîëü-
íèêà P ìîæíî îòìåòèòü òàê, ÷òîáû ó ëþáîãî ïðàâèëüíîãî ìíîãîóãîëüíè-

êà, âñå âåðøèíû êîòîðîãî íàõîäÿòñÿ â âåðøèíàõ ìíîãîóãîëüíèêà P , áûëà
îòìå÷åíà õîòÿ áû îäíà âåðøèíà?

10.3. Íàéäèòå âñå ôóíêöèè f(x), îïðåäåë¼ííûå íà ìíîæåñòâå äåéñòâè-
òåëüíûõ ÷èñåë è ïðèíèìàþùèå äåéñòâèòåëüíûå çíà÷åíèÿ, òàêèå, ÷òî äëÿ

ëþáûõ äåéñòâèòåëüíûõ ÷èñåë x è y âåðíî ðàâåíñòâî

1 + f(xy) = f
(
x+ f(y)

)
+ (y − 1)f(x− 1).

10.4. Äàí ïàðàëëåëîãðàìì ABCD. Îêðóæíîñòü ñ öåíòðîì I, âïèñàí-

íàÿ â òðåóãîëüíèê ABC, êàñàåòñÿ åãî ñòîðîí AB, BC è CA â òî÷êàõ R, P

è Q ñîîòâåòñòâåííî. Ëó÷DI ïåðåñåêàåò îòðåçîê AB â òî÷êå S. Îêàçàëîñü,
÷òî ∠DPR = 90◦.

Äîêàæèòå, ÷òî îêðóæíîñòü ñ äèàìåòðîì AS êàñàåòñÿ îêðóæíîñòè, îïè-

ñàííîé îêîëî òðåóãîëüíèêà DPQ.
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