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1. Âíóòðè òðåóãîëüíèêà ABC ðàñïîëîæåíû òðè íåïåðåñåêàþùèõñÿ
êðóãà ðàäèóñà 1. (Êðóãè ìîãóò êàñàòüñÿ äðóã äðóãà è ñòîðîí òðåóãîëü-
íèêà, íî íå ìîãóò èìåòü îáùèõ âíóòðåííèõ òî÷åê.)

Íàéäèòå íàèáîëüøåå çíà÷åíèå r, ïðè êîòîðîì ìîæíî ãàðàíòèðîâàííî
óòâåðæäàòü, ÷òî âíóòðè òðåóãîëüíèêà âîçìîæíî íàðèñîâàòü ÷åòâ¼ðòûé
êðóã ðàäèóñà r, íå ïåðåñåêàþùèéñÿ ñ óæ�å íàðèñîâàííûìè òðåìÿ êðóãàìè.

2. Êëåò÷àòóþ äîñêó ðàçìåðà 2022 × 2022 ðàçðåçàëè íà ôèãóðû äâóõ
âèäîâ: L-òåòðàìèíî è Z-òåòðàìèíî . Êàæäîå òåòðàìèíî ñîñòî-
èò èç ÷åòûð¼õ åäèíè÷íûõ êâàäðàòîâ, òåòðàìèíî ìîæíî ïîâîðà÷èâàòü è
ïåðåâîðà÷èâàòü.

Îïðåäåëèòå, êàêîå íàèìåíüøåå êîëè÷åñòâî Z-òåòðàìèíî ìîãëî ïîëó-
÷èòüñÿ.

3.Ìíîãî÷ëåí p(x) ñ öåëûìè êîýôôèöèåíòàìè óäîâëåòâîðÿåò ðàâåíñòâó
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à) Íàéäèòå âñå âîçìîæíûå çíà÷åíèÿ p(
√
2−
√
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á) Ïðèâåäèòå ïðèìåð õîòÿ áû îäíîãî ìíîãî÷ëåíà p(x), óäîâëåòâîðÿþ-
ùåãî óñëîâèþ.

4. Âèòÿ è Ìàøà èãðàþò â èãðó. Ñíà÷àëà Âèòÿ çàãàäûâàåò òðè ðàçëè÷-
íûõ öåëûõ ÷èñëà. Çà îäèí ðàç Ìàøà ìîæåò ñïðîñèòü îäíó èç ñëåäóþùèõ
âåëè÷èí: ëèáî ñóììó ÷èñåë, ëèáî ñóììó ïîïàðíûõ ïðîèçâåäåíèé ÷èñåë,
ëèáî ïðîèçâåäåíèå ÷èñåë, çàãàäàííûõ Âèòåé. Ìàøà çàäà¼ò âîïðîñû ïîñëå-
äîâàòåëüíî, ïðè÷¼ì Âèòÿ äà¼ò îòâåò äî òîãî, êàê áóäåò çàäàí ñëåäóþùèé
âîïðîñ.

à) Äîêàæèòå, ÷òî Ìàøà âñåãäà ìîæåò îòãàäàòü ÷èñëà, çàãàäàííûå Âè-
òåé.

á) Çà êàêîå íàèìåíüøåå ÷èñëî âîïðîñîâ Ìàøà ãàðàíòèðîâàííî ñìîæåò
ýòî ñäåëàòü âíå çàâèñèìîñòè îò òîãî, êàêèå ÷èñëà çàãàäàë Âèòÿ?

â) Ðåáÿòà ðåøèëè óñëîæíèòü èãðó: òåïåðü Âèòÿ çàãàäûâàåò ÷åòûðå öå-
ëûõ ÷èñëà, à íå òðè, à Ìàøà ìîæåò ñïðîñèòü îäíó èç ÷åòûð¼õ âåëè÷èí:
ëèáî ñóììó ÷èñåë, ëèáî ñóììó ïîïàðíûõ ïðîèçâåäåíèé ÷èñåë, ëèáî ñóììó
ïðîèçâåäåíèé ÷èñåë, âçÿòûõ ïî òðè, ëèáî ïðîèçâåäåíèå âñåõ ÷èñåë, çàãà-
äàííûõ Âèòåé. Ìîæåò ëè Âèòÿ èãðàòü òàê, ÷òîáû Ìàøà íå ìîãëà îòãàäàòü
åãî ÷èñëà, êàêèå áû òðè âîïðîñà íè çàäàëà?
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