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LXXI Áåëîðóññêàÿ ìàòåìàòè÷åñêàÿ îëèìïèàäà øêîëüíèêîâ

11 êëàññ

1. Îêðóæíîñòü ïåðåñåêàåò ïàðàáîëó y = x2 â òð¼õ òî÷êàõ: A, B è C,
ïðè÷¼ì â òî÷êå C êàñàòåëüíûå ê ýòèì ïàðàáîëå è îêðóæíîñòè ñîâïàëè.

Ïðîåêöèÿ îòðåçêà AB íà îñü àáñöèññ ðàâíà 2.
Íàéäèòå âåëè÷èíó óãëà ACB.

2. Íàéäèòå âñå íàòóðàëüíûå ÷èñëà a, b è c, äëÿ êîòîðûõ âûïîëíåíî

ðàâåíñòâî

2a + 2b2 = 3c + 67.

3. Íà âûñîòå AH îñòðîóãîëüíîãî òðåóãîëüíèêà ABC âûáðàíà òî÷êàX.

Ïðÿìûå BX è CX ïåðåñåêàþò ñòîðîíû AC è AB â òî÷êàõ B1 è C1,

ñîîòâåòñòâåííî. Òî÷êà P � îñíîâàíèå âûñîòû, îïóùåííîé èç âåðøèíû B

íà ïðÿìóþ HC1, à òî÷êà Q � îñíîâàíèå âûñîòû, îïóùåííîé èç âåðøèíû

C íà ïðÿìóþ HB1.

Äîêàæèòå, ÷òî îïèñàííàÿ îêðóæíîñòü òðåóãîëüíèêà PQH ïðîõîäèò

÷åðåç ñåðåäèíó ñòîðîíû BC.

4. Â ãðóïïå èç 2020 ÷åëîâåê êàæäûé ïîñëàë ïî îäíîé îòêðûòêå êàæ-

äîìó ñâîåìó çíàêîìîìó èç ýòîé ãðóïïû. Îêàçàëîñü, ÷òî êàæäûé ÷åëîâåê

ïîëó÷èë íå áîëåå òð¼õ îòêðûòîê è äëÿ êàæäîãî ÷åëîâåêà âñå åãî çíàêîìûå

ïîëó÷èëè ðàçëè÷íûå êîëè÷åñòâà îòêðûòîê.

Íàéäèòå ìàêñèìàëüíî âîçìîæíîå êîëè÷åñòâî ïîñëàííûõ îòêðûòîê.

Ïîëüçîâàòüñÿ êàëüêóëÿòîðîì íå ðàçðåøàåòñÿ.
Âðåìÿ ðàáîòû: 5 ÷àñîâ

11 êëàññ. 1 òóð. Âàðèàíò 1.


