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LXXI Áåëîðóññêàÿ ìàòåìàòè÷åñêàÿ îëèìïèàäà øêîëüíèêîâ

9 êëàññ

1. Öåíòðîì òÿæåñòè ìíîãîóãîëüíèêà, íàðèñîâàííîãî íà êîîðäèíàòíîé
ïëîñêîñòè, íàçûâàåòñÿ òî÷êà, êîîðäèíàòû êîòîðîé ðàâíû ñðåäíåìó àðèô-
ìåòè÷åñêîìó ñîîòâåòñòâóþùèõ êîîðäèíàò âåðøèí ìíîãîóãîëüíèêà.

Ìîæíî ëè íà êîîðäèíàòíîé ïëîñêîñòè íàðèñîâàòü äâà îäèíàêîâûõ ìíî-
ãîóãîëüíèêà, ó êîòîðûõ íåò îáùèõ òî÷åê, íî ñîâïàäàþò öåíòðû òÿæåñòè?

Îòâåò: Äà, ìîæíî.

2. Âíóòðè ïðÿìîóãîëüíîãî òðåóãîëüíèêà ABC ñ ïðÿìûì óãëîì ïðè
âåðøèíå C ïîñòðîèëè äâå îêðóæíîñòè ðàâíîãî ðàäèóñà òàê, ÷òî îíè: êà-
ñàþòñÿ äðóã äðóãà â òî÷êå Q, êàñàþòñÿ ãèïîòåíóçû AB, à òàêæå, îäíà èç
íèõ êàñàåòñÿ êàòåòà AC, à äðóãàÿ � êàòåòà BC. Íà êàòåòå BC îòìåòèëè
òî÷êó P , äëÿ êîòîðîé ∠PAB = 45◦.

Íàéäèòå óãîë ìåæäó ïðÿìîé PQ è ãèïîòåíóçîé AB.

Îòâåò: 90◦.

3. Íàçîâ¼ì ðàçáèåíèå ìíîæåñòâà ÷èñåë 20, 21, . . . , 23n−1 íà òðîéêè
(a1, b1, c1), (a2, b2, c2), . . . , (an, bn, cn) õîðîøèì, åñëè êàæäûé èç êâàäðàò-
íûõ òð¼õ÷ëåíîâ

a21x
2 + b1x+ c41, a22x

2 + b2x+ c42, . . . , a2nx
2 + bnx+ c4n

èìååò õîòÿ áû îäèí äåéñòâèòåëüíûé êîðåíü.
Íàéäèòå âñå õîðîøèõ ðàçáèåíèÿ, ñ÷èòàÿ ðàçáèåíèÿ, êîòîðûå îòëè÷à-

þòñÿ ëèøü ïîðÿäêîì ñëåäîâàíèÿ òðîåê, îäèíàêîâûìè.

Îòâåò: Ñóùåñòâóåò åäèíñòâåííîå õîðîøåå ðàçáèåíèå, ñîñòîÿùåå èç òðî-
åê (22n−k, 22n+k−1, 2k−1), 1 6 k 6 n.

4. Àöòåêñêèì äèàìàíòîì ïîðÿäêà n íàçûâàåòñÿ ôèãóðà íà êîîðäèíàò-
íîé ïëîñêîñòè, ñîñòîÿùàÿ èç åäèíè÷íûõ êâàäðàòîâ, öåíòðû êî-
òîðûõ óäîâëåòâîðÿþò íåðàâåíñòâó |x| + |y| 6 n. Íà ðèñóíêå
ñïðàâà èçîáðàæ¼í àöòåêñêèé äèàìàíò ïîðÿäêà 4.

Ìîæíî ëè ðàçðåçàòü àöòåêñêèé äèàìàíò ïîðÿäêà 2020 íà
ôèãóðêè âèäà , ñîñòîÿùèå èç ÷åòûð¼õ êëåòîê. (Ôèãóðêè ìîæíî âðà-
ùàòü è ïåðåâîðà÷èâàòü, íî íåëüçÿ íàêëàäûâàòü äðóã íà äðóãà.)

Îòâåò: íåò.

9 êëàññ. 2 òóð. Âàðèàíò 1. Áëàíê äëÿ æþðè.


